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����	EÓfiÙËÙ·6Ë
EÓfiÙËÙ· 6Ë: 
MONA¢E™ KAI ¢EKA¢E™ – 
°EøMETPIKA ™XHMATA – XPONO™

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 39Ô:
ªÔÓ¿‰Â˜ Î·È ‰ÂÎ¿‰Â˜ (ππ)

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 40fi:
°ÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 41Ô:
√ ¯ÚfiÓÔ˜ 

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 42Ô:
¶ÚÔÛı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ˘¤Ú‚·ÛË ÙË˜ ‰ÂÎ¿‰·˜ 

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 43Ô:
∂·Ó·ÏËÙÈÎfi Ì¿ıËÌ· 

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 44Ô:
2Ô ∫ÚÈÙ‹ÚÈÔ AÍÈÔÏfiÁËÛË˜

ª¤Û· ·fi ÙÔ ·È¯Ó›‰È «O Ù·Ì›·˜» Î·È
ÙÈ˜ ·ÓÙ·ÏÏ·Á¤˜ ÓÔÌÈÛÌ¿ÙˆÓ ÛÙÔ ∫ÂÊ¿-
Ï·ÈÔ 39 ı· ÂÍÂÙ¿ÛÔ˘ÌÂ Î·È ¿ÏÈ 
ÙÈ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ Î·È ÙÈ˜ ‰ÂÎ¿‰Â˜. 
™ÙÔ ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 40 ı· ÂÍÂÙ¿ÛÔ˘ÌÂ Ù·
Û¯‹Ì·Ù· Î·È ı· Û˘Óı¤ÛÔ˘ÌÂ ÂÈÎfiÓÂ˜
ÚÔÛÒˆÓ Ô˘ Â›Ó·È Û¯Â‰È·ÛÌ¤ÓÂ˜ ÌÂ
ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·. 
™¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂ ÙËÓ ¤ÓÓÔÈ· ÙÔ˘ ̄ ÚfiÓÔ˘ ÛÙÔ
∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 41 ı· ‚¿ÏÔ˘ÌÂ ÛÂ ¯ÚÔÓÔ-
ÏÔÁÈÎ‹ ÛÂÈÚ¿ ÊˆÙÔÁÚ·Ê›Â˜ Ô˘ ·-
ÚÔ˘ÛÈ¿˙Ô˘Ó ÁÂÁÔÓfiÙ· ·fi ÙËÓ Î·ıË-
ÌÂÚÈÓ‹ ̇ ˆ‹, ı· ‰È·‚¿ÛÔ˘ÌÂ ËÌÂÚÔÏfi-
ÁÈ· Î·È ı· Ì¿ıÔ˘ÌÂ Ó· Ï¤ÌÂ ÛÙË ÛÂÈÚ¿
ÙÈ˜ ËÌ¤ÚÂ˜ ÙË˜ Â‚‰ÔÌ¿‰·˜. Δ¤ÏÔ˜, ÛÙÔ
∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 42 ı· ·ÛÎËıÔ‡ÌÂ ÛÂ ÚÔ-
Ûı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙË Ì¤ıÔ‰Ô ÙË˜ ̆ ¤Ú‚·ÛË˜
ÙË˜ ‰ÂÎ¿‰·˜.
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2
‰ÂÎ¿‰Â˜

5
ÌÔÓ¿‰Â˜

AÓÙ·ÏÏ¿ÛÛÔ˘ÌÂ ‰¤Î·
Ú¿ÛÈÓÂ˜ Ì¿ÚÎÂ˜ ÌÂ Ì›· ÎfiÎÎÈÓË

52



ªÔÓ¿‰Â˜ Î·È ‰ÂÎ¿‰Â˜ (II)39

26
™˘ÓÂ¯›˙Ô˘ÌÂ ÙËÓ ÂÍ¿ÛÎËÛË ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÛÙÔ ‰ÂÎ·‰ÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ·Ú›ıÌËÛË˜ ÌÂ Ù· ÓÔÌ›ÛÌ·Ù· Î·È ÙÔ˘˜ ¿‚·ÎÂ˜.

1
O Ù·Ì›·˜

¶fiÛ· Â›Ó·È fiÏ· Ù· ∂Àƒø;

¶fiÛ· Â›Ó·È fiÏ· Ù· ∂Àƒø;

μ¿˙ˆ ÛÂ Î‡ÎÏÔ Ù· ÓÔÌ›ÛÌ·Ù· Ô˘
¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÁÈ· Ó· Û¯ËÌ·ÙÈÛÙÂ› ÙÔ
›‰ÈÔ ÔÛfi ÌÂ Ù· ‰ÈÏ·Ó¿ ÓÔÌ›ÛÌ·Ù·
ÙÔ˘ 1 ∂Àƒø.   

∞ÓÙ·ÏÏ¿ÛÛˆ Ù· ÓÔÌ›ÛÌ·Ù· ÙÔ˘ 1 ∂Àƒø 
ÌÂ ÓÔÌ›ÛÌ·Ù· ›ÛË˜ ·Í›·˜ Î·È fiÛÔ ÙÔ ‰˘Ó·ÙfiÓ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚË˜ ·Í›·˜.



27

3
™¯ËÌ·Ù›˙ˆ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÛÙÔ˘˜ ¿‚·ÎÂ˜.

ÂÓfiÙËÙ· 6Ë

2
ÀÔÏÔÁ›˙ˆ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ‰ÂÎ¿‰ˆÓ Î·È ÙˆÓ ÌÔÓ¿‰ˆÓ ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡.

2. ¶ÚÔÙÂ›ÓÔ˘ÌÂ ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ 10+Ó, 20+Ó Î.Ï., fiÔ˘ Ó ¤Ó·˜ ÌÔÓÔ„‹ÊÈÔ˜ ·ÚÈıÌfi˜.

∫¿ıÂ ·È‰› ı¤ÏÂÈ Ó· ·ÁÔÚ¿ÛÂÈ ÙÔ Ì·ÏfiÓÈ.
μ¿˙ˆ ÛÂ Î‡ÎÏÔ Ù· ̄ Ú‹Ì·Ù· Ô˘ Ú¤ÂÈ 
Ó· ‰ÒÛÂÈ Î¿ıÂ ·È‰› ÁÈ· Ó· ·ÁÔÚ¿ÛÂÈ 
ÙÔ Ì·ÏfiÓÈ.

4

25 33 42 50

16 ÏÂÙ¿



°ÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·40

28
OÈ Ì·ıËÙ¤˜ ·Ó·ÁÓˆÚ›˙Ô˘Ó ÙÈ˜ ÌÔÚÊ¤˜ Î·È ÔÓÔÌ¿˙Ô˘Ó Ù· Û¯‹Ì·Ù·.

1
∞ÛÙÂ›· ÚfiÛˆ·

¶·Ú·ÙËÚÒ ÙÈ˜ ÂÈÎfiÓÂ˜ Î·È ÙÈ˜ Û˘Ó‰¤ˆ ÌÂ ÙÔ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô Û¯‹Ì·.

∫fi‚ˆ Û¯‹Ì·Ù· Î·È Ù· ÎÔÏÏÒ ÁÈ· Ó· Û¯ËÌ·Ù›Ûˆ 
ÙÔ ‰ÈÎfi ÌÔ˘ ·ÓıÚˆ¿ÎÈ.

Î‡ÎÏÔ˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ
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ÂÓfiÙËÙ· 6Ë

2

3

4
™¯Â‰È¿˙ˆ ‰›Ï· Ù· ›‰È· Û¯‹Ì·Ù· ̄ ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙÔ ̄ ¿Ú·Î·.

™¯Â‰È¿˙ˆ ÙÔ ‰¤ÓÙÚÔ ÌÂ Î·Ù¿ÏÏËÏ· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·.

Î‡‚Ô˜ Î‡ÏÈÓ‰ÚÔ˜ ÛÊ·›Ú· ÛÙÂÚÂfi ÔÚıÔÁÒÓÈÔ

¶·Ú·ÙËÚÒ Ù· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· Î·È Ù· Û˘Ó‰¤ˆ 
ÌÂ Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·.



O ¯ÚfiÓÔ˜41

30
OÈ Ì·ıËÙ¤˜ ·ÛÎÔ‡ÓÙ·È ÛÙËÓ ¤ÓÓÔÈ· ÙÔ˘ ̄ ÚfiÓÔ˘. 

1
ΔÔ ËÌÂÚÔÏfiÁÈÔ

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ ÙÈ˜ ÂÈÎfiÓÂ˜ Î·È Û˘˙ËÙ¿ÌÂ.

¶·Ú·ÙËÚÒ Î·È Û˘ÌÏËÚÒÓˆ ÙÈ˜ ÂÏÏÈÂ›˜ 
Î·ÚÙ¤ÏÂ˜ ÙÔ˘ ËÌÂÚÔÏÔÁ›Ô˘.

........................

ºÂ‚ÚÔ˘·Ú›Ô˘

........................

ºÂ‚ÚÔ˘·Ú›Ô˘

........................

ºÂ‚ÚÔ˘·Ú›Ô˘

¯ıÂ˜ Û‹ÌÂÚ· ·‡ÚÈÔ
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2
OÈ ÂÔ¯¤˜

3
OÈ ËÌ¤ÚÂ˜ ÙË˜ Â‚‰ÔÌ¿‰·˜

ÂÓfiÙËÙ· 6Ë

◗ ™ÙÈ˜ 6 ÙÔ˘ Ì‹Ó· Â›Ó·È ËÌ¤Ú·  .......................................................................

◗ ™ÙÈ˜ 10 ÙÔ˘ Ì‹Ó· Â›Ó·È ËÌ¤Ú·  .....................................................................

◗ ™ÙÈ˜ 8 ÙÔ˘ Ì‹Ó· Â›Ó·È ËÌ¤Ú·  .......................................................................

◗ ™ÙÈ˜ 11 ÙÔ˘ Ì‹Ó· Â›Ó·È ËÌ¤Ú·  .....................................................................

ÕÓÔÈÍË K·ÏÔÎ·›ÚÈ ºıÈÓfiˆÚÔ XÂÈÌÒÓ·˜

◗ ¶ÔÈ· ÂÔ¯‹ Â›Ó·È Ù· ÁÂÓ¤ıÏÈ¿ ÛÔ˘; ..............................................................

◗ ¶ÔÈ· ÂÔ¯‹ Â›Ó·È Ù· ÃÚÈÛÙÔ‡ÁÂÓÓ·; ............................................................

◗ ¶ÔÈ· ÂÔ¯‹ Â›Ó·È Ë ÁÈÔÚÙ‹ ÙË˜ ¶ÚˆÙÔÌ·ÁÈ¿˜; ............................................

◗ ¶ÔÈ· ÂÔ¯‹ ÎÏÂ›ÓÔ˘Ó Ù· Û¯ÔÏÂ›·; ................................................................

¢
5

T
6

T
7

¶
8

¶
9

™
10

K
11



¶ÚÔÛı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ˘¤Ú‚·ÛË ÙË˜ ‰ÂÎ¿‰·˜ 42

32
OÈ Ì·ıËÙ¤˜ ·ÛÎÔ‡ÓÙ·È ÛÙËÓ ÂÎÙ¤ÏÂÛË ÙˆÓ ÚÔÛı¤ÛÂˆÓ ÌÂ ÙË Ì¤ıÔ‰Ô ÙË˜ ̆ ¤Ú‚·ÛË˜ ÙË˜ ‰ÂÎ¿‰·˜.

1

ÀÔÏÔÁ›˙Ô˘ÌÂ ÌÂ ÙÔ ·ÚÈıÌËÙ‹ÚÈÔ

ÀÔÏÔÁ›˙ˆ ÌÂ ÙÔ ·ÚÈıÌËÙ‹ÚÈÔ, fiˆ˜ Ë À·Ù›·, ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 9 + 4.

Œ¯Ô˘ÌÂ 9. ¶ÚÔÛı¤Ùˆ ·ÎfiÌË 1
ÁÈ· Ó· Á›ÓÔ˘Ó 10.

™Ù· 10 Ô˘ ¤¯ˆ ÚÔÛı¤Ùˆ ¿ÏÏ· 3.

ª¤Û· ÛÙÔ ÎÔ˘Ù› ̆ ¿Ú¯Ô˘Ó 9 Î·Ú·Ì¤ÏÂ˜ Î·È ¤Íˆ 
·fi ÙÔ ÎÔ˘Ù› ¿ÏÏÂ˜ 4. ¶fiÛÂ˜ Â›Ó·È fiÏÂ˜ ÔÈ Î·Ú·Ì¤ÏÂ˜;

O ¶˘ı·ÁfiÚ·˜ ÌÂÙÚ¿ ÁÈ· 
Ó· ‚ÚÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 9 + 4.

∏ À·Ù›· ̆ ÔÏÔÁ›˙ÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 
9 + 4.

∞fi ÙÔ 9 ·ÓÂ‚·›Óˆ 
4 ·ÚÈıÌÔ‡˜ 

(9, 10, 11, 12, 13)
Î·È ‚Ú›ÛÎˆ ÙÔ 13.

∞Ó ÚÔÛı¤Ûˆ ÛÙÔ
9 ÙÔ 1,  ı· ¤¯ˆ 10.

10 Î·È 3 = ......

4 = 1 + 3

9 + 4 = ...
9 + 4 = 9 + 1 + 3 = ...

+4
9

+1
10

+3
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3
§‡ÓÔ˘ÌÂ Ù· ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· Î·È Û˘˙ËÙ¿ÌÂ

4
ÀÔÏÔÁ›˙ˆ Î·È Û˘ÌÏËÚÒÓˆ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ ÏÂ›Ô˘Ó.

ÂÓfiÙËÙ· 6Ë

2
ÀÔÏÔÁ›˙ˆ Î·È ÁÚ¿Êˆ ÙÔ Û˘ÌÏ‹ÚˆÌ· ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ 10.

2. ¢›ÓÔ˘ÌÂ ÛÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˘˜ ÙÔ˘ 5 Î·È ÙÔ˘˜ Î·ÏÔ‡ÌÂ Ó· ‚ÚÔ˘Ó ÙÔ Û˘ÌÏ‹ÚˆÌ¿ ÙÔ˘˜,
ÒÛÙÂ Ó· ¤¯Ô˘ÌÂ ¿ıÚÔÈÛÌ· 10 (.¯. 7 Î·È fiÛÔ Î¿ÓÂÈ 10;).

6 + ... = 10 8 + ... = 10 9 + ... = 10

7 + 3 + 4 = ... 9 + 1 + 6 = ... 7 = 3 + ...

6 + 4 + 2 = ... 8 + 2 + 5 = ... 9 = 4 + ...

∏ ™ÔÊ›· ¤¯ÂÈ Ì¤Û· ÛÙÔ ÎÔ˘Ù› 7 ÎÔ‡ÎÏÂ˜. 
£¤ÏÂÈ Ó· ‚¿ÏÂÈ ¿ÏÏÂ˜ 4.

¶fiÛÂ˜ ı· Â›Ó·È ÔÈ ÎÔ‡ÎÏÂ˜
Ì¤Û· ÛÙÔ ÎÔ˘Ù›;

ª¤Û· ÛÙÔ ÎÔ˘Ù› ̆ ¿Ú¯Ô˘Ó 8 Ì¿ÏÂ˜. 
∞Ó ‚¿ÏÔ˘ÌÂ Ì¤Û· ÛÙÔ ÎÔ˘Ù› 

¿ÏÏÂ˜ 6 Ì¿ÏÂ˜, 
fiÛÂ˜ ı· Á›ÓÔ˘Ó fiÏÂ˜ Ì·˙›;

7 + ... = 10 8 + ... = 10
10 + ... = ... 6 = ... + ...

7 + 4 = ... 8 + 6 = ...

7 8
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Â·Ó·ÏËÙÈÎfi

Ì¿ıËÌ·

Â·Ó·ÏËÙÈÎfi Ì¿ıËÌ·43

34

1
ªÂÙÚÒ Ù· Û¯‹Ì·Ù· Ô˘ ÌÔÈ¿˙Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜ 

Î·È ÁÚ¿Êˆ ÙÔ˘˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜.

2
ÀÔÏÔÁ›˙ˆ Î·È Û˘ÌÏËÚÒÓˆ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ ÏÂ›Ô˘Ó.

7 + ... = 10 4 + ... = 10 2 + ... = 10

6 + 4 + 3 = ... 9 + 1 + 4 = ... 8 = 2 + ...

5 + 5 + 7 = ... 7 + 3 + 6 = ... 6 = 4 + ...

ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· ÙÚ›ÁˆÓ· Î‡ÎÏÔÈ ÔÚıÔÁÒÓÈ·
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3

4
ÀÔÏÔÁ›˙ˆ Î·È Û˘ÌÏËÚÒÓˆ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô˘ ÏÂ›Ô˘Ó.

ÂÓfiÙËÙ· 6Ë

∂ÓÒÓˆ ÙÈ˜ Ï¤ÍÂÈ˜ ÌÂ ÙÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÂÈÎfiÓÂ˜.

XÂÈÌÒÓ·˜ ÕÓÔÈÍË ºıÈÓfiˆÚÔ K·ÏÔÎ·›ÚÈ

9 + 4 =

9 + 7 = 7 + 4 =

8 + 6 =

+4

+7 +4

+6
9

9 7

8

+1 +3
10

10 10

10
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